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APROKSIMACIJSKE KRIVULJE BEZIERA
Prolaze po etnom i krajnjom to kom, a ostalima se samo približava.
a) BEZIEROVE TEŽINSKE FUNKCIJE
Korištenje gibanja vrha sastavljenog otvorenog poligona.

n+1 ..  broj to aka.
n       .. stupanj krivulje.
ai ..    kontrolni poligon.
p(t)  ..   to ka na krivulji - linearna kombinacija fi,n(t) i ai.
fi,n(t) ..  težinska funkcija - njena vrijednost pokazuje koliko i-ti element poligona 

pridonosi pripadnoj to ki za parametar t.
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fi,n(t) - težinska funkcija je op enita i mora zadovoljiti niz posebnih uvjeta:

1. po etna to ka p(0) = a0 f0, n(0) = 1, 

fi, n(0) = 0, i = 1 .. n

2. završna to ka p(1) = ai fi, n(1) = 1, i = 0 .. n zbroj svih vektora

3. osnovni vektor a1 treba biti paralelan s tangentom u po etnoj to ki

p’(0) = k1a1 f ’1 ,n(0) 0,

f ’i, n(0) = 0, i 1

4. osnovni vektor an treba biti paralelan s tangentom u završnoj to ki.

p’(1) = knan f ’i, n(1) = 0, i = 0 .. n-1,

f ’n, n(1) 0.
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5. oskulatorna ravnina u po etnoj to ki treba biti paralelna s a1 i a2

f ’’1, n(0) 0, f ’’2, n(0) 0,

f ’’i, n(0) = 0,  ina e.

6. oskulatorna ravnina u završnoj to ki treba biti paralelna s an-1 i an

f ’’i, n(1) = 0, i = 0 .. n-2,

f ’’n-1, n(1) 0, f ’’n, n(1) 0.

7. simetri nost težinske funkcije - zamjena po etne i završne to ke povla i
promjenu smjera i redoslijeda vektora.

fi, n(t) = 1- fn-i+1, n(1-t) , i = 1 .. n.
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BEZIEROVE TEŽINSKE FUNKCIJE

rekurzivni oblik pogodan za implementaciju na ra unalu:
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* PRIMJER

Odrediti Bezierove težinske funkcije

ako su zadane etiri to ke.
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Provjera postavljenih uvjeta na težinsku funkciju:
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b) BERNSTEINOVE TEŽINSKE FUNKCIJE

De Casteljau - intuitivna geometrijska konstrukcija
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- poop enje ovog postupka daje De Casteljau-ov algoritam

krivulji.nato ka

poligona,kontrolnogvrhovi
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SVOJSTVA APROKSIMACIJSKIH BEZIEROVIH KRIVULJA

• postoji konveksna ljuska

suma težinskih funkcija je 1
važno kod ispitivanja sjecišta krivulje

• krivulja nema više valova od kontrolnog poligona
broj sjecišta  ravnine i kontrolnog poligona br. sjec. ravnine i krivulje
• lokalni nadzor - nije ispunjeno
• broj kontrolnih to aka je u direktnoj vezi sa stupnjem krivulje
• neovisnost o transformacijama (translacija, rotacija, skaliranje)
• simetri nost - kod uvrštenja možemo simetri no zamijeniti popis to aka

x

1ry

tp

0r
2r

3r

konveksna ljuska



Ž. Mihajlovi , ZEMRIS, FER 4-19

INTERPOLACIJSKE KRIVULJE BEZIERA
Prolaze svim zadanim to kama.

POZNATO

1. n+1 to ka krivulje s vrijednoš u parametra 

ili

2. tangente u pojedinim to kama

ili

3. oskulatorne ravnine, položaji centara zakrivljenosti 
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INTERPOLACIJSKA KRIVULJA KROZ n+1 TO KU:
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* PRIMJER

Odrediti Interpolacijsku Bezierovu krivulju kroz etiri to ke korištenjem 
Bezierovih težinskih funkcija.
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